Tronc Commun Technologique

Serie N°7 : Les Polynomes
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Exercice 01:

On considere le
P(x)=2(2x-1)(3-x)

polynome défini par

1. A l'aide d'un calcul mental, déterminer les
coefficients du terme en x> et du terme constant

2. Justifier que le polyndme P n'est égale a aucun
des polynémes Aet B :

A(x)=4x*+x—-1 et B(x) :2(x+1)2 +1

Exercice 02:

Déterminer un polyndéme P(x) de second degré tel

que: P(1)=3;P(-1)=-let P(2)=14

Exercice 03:

On pose P(x)=x>+3x>—x-3
1. Montrer que P(1)=0

2. Déterminer les réel a;betc tels que:
P(x)=(x-1)(ax’ +bx+c)
Exercice 04:

Déterminer le quotient et le reste de la division
euclidienne de P(x) par (x—a) dans chaque cas:

P(x)=x"+2x>—x+1 par x+1
P(x)=4x"-3x*+2x+5 par x—2
P(x)=x"-8x’+6 par x—3

Exercice 05:

Effectuer la division euclidienne de :
1. x*=x +x-2 par x*-2x+4
2. 37 +2x" —x*+1 par X +x+2
Exercice 06:

On considere le polynome définie par :
P(x)=2x"-7x*+7x-2

1. Calculer P(1); P(-2) et P(2)

2. Effectuer la division euclidienne de P(x) par
(x=2)

3. Montrer que si o est une racine non nulle de

. R 1
P alors, il en est de méme pour —
a

4. Déduire les trois racines de P

Exercice 07:

On consideére le polynéme défini par:
P(x)=x"-x>-3x-1
1. Vérifier que —1 est une racine du polynéme P

2. Déterminer le polynome Q tel que

P(x)=(x+1)Q(x)
3. Calculer P(1+\/§) et Q(1+\/§)

4. Déterminer le réel b tel que:

Q(x)=(x-1-+2)(x+b)

5. Montrer que pour tout x de J2;1 +\/§[ on a:
—4<P(x)<0
Exercice 08:

Soit n un entier naturel non nul,
On considere le polynéme P défini par :

P(x)=(x-2)"+(x-1)"~1

1. Montrer l'existence d'un polynome Q tel que :
P(x)=(x-2)Q(x) et déterminer le degré deQ

2. Calculer P (1) en fonction de n et déterminer n
pour que P(x) soit divisible par (x—1)

3. Onsuppose que n=1
Montrer que P(x)=(x— 2)((X - a)2 + b) avec
a et b deux réels a déterminer

4. Montrer que pour tout X de ]2; +oo[ et pour tout n
de N" ona: P(x)>0

Exercice 09:

Déterminer le réel a strictement positif tel que le

polyndme P(x)=x’—3X+¢ ait une racine double
Quelle est alors I'autre racine de P .

Exercice 10:

On consideére le polynome P défini par:

P(x)=x’—-5x*+3x+1.0nnote a; ety sesracines

1. Ecrire en fonction de «; fety la forme factorisée
de P(x)

2. Montrerque: a+f+y=5 aff+fy+ay=3 et
afy =-1
3. Sachant que f =1trouver « et y
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