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Etablissement : Mohammed ELQOURI

Exercicel : xty=-2 @

1- On considere le systéeme suivant :(E) 2x—3y=-9 @
a- Lecouple (1 ,%) est-il solution de I'équatione ? de I'équationo? du systéeme ?
b- (—3; 1) est-il solution de I'’équation 9 ? de I'équation 0 ? du systéme ?
c- Le couple (4; —6) est-il solution de I'équationc ?de I'équatione? du systeme ?

2- Résolvons le systeme (E) par : a) la substitution

3- a) Montrons que le systeme (E) peut s’écrire sous la forme (E){
b) Résolvons phraphiquement le systeme (E).

. b) la combinaison linéaire.
y=—x—2

=-x+3

Correction :

1- a)pourlecouple(l;%)onax=1ety=%alor52x—3y=2><1—3><%=2—11=—9d’oUIecoupIe

11 . )l . 11 3, 11 _ 3+11 _ 14
(1 ;?) est une solution de I'équation Q.Etx +y=1+ S =3t5= EAE P

11
3 5 # —2 alors le couple (1 ,?)

n’est pas une solution de I’équation 0 d’ou le couple (1 %) n’est pas une solution du systeme (E).

b) pourle couple (—3; 1)ona x = —3ety=1alors2x —3y =2X(—3)—-3x1=—-6—-3=-9dolle
couple (—3; 1) est une solution de I’équation Q.Et x+y=-3+1=-2doulecouple (—3; 1) est une
solution de I’équation o alors le couple (=3 ; 1) est une solution du systéme (E).

c) pourle couple (4; —6)ona x =4ety = —6alors x+y=4—6 =—2dollecouple (4; —6) est une
solution de I'équation o.Et 2x —3y =2X4—-3X%x(—6) =8+ 18 = 26 # —9 alors le couple (4; —6) n’est
pas une solution de I'équation 9 D’ol le couple (4; —6) n’est pas une solution du systeme (E).

-
a) Résolution du systéme (E) par la substitution b) Résolution du systéme (E) par la combinaison linéaire.
D’aprés I'équation @ onay = —2 — x —2(x+y=-2) —2x—2y=4%

dans I’équation @je remplace y par —2 — X je trouve (E){ 2x —3y = —9 ; { 2x —3y = -9

2x = 3(=2 —x) = —9 je développe 2x + 6 + 3x — 9 Jadditionne les deux équations membre a membre je

je réduis 5x = —9 — 6 ,je divise par 5 alors % = _Tls d'ol | trouve:—2x—2y+2x+ (=3y) =4+ (-9)

X =—-3.0nay = —2—xalors —2y — 3y =4 — 9 alors =5y = =5, je simplifie par 5 je
y=—-2—-(-3)=-2+3=1douy=1. trouve y = 1. D’aprés I'équation @ onax = -2 —y =
Le couple (—3; 1) est la solution unique du systéme (E). | —2 —1doux = —3.

Le couple (—3; 1) est la solution unique du systéme (E).

3-

a) x+y=-—2équivalenta:y=—x—2 Je trace les deux droites dans un repere (O,1,J)
2x — 3y = —9 équivalent a: —3y = —2x — 9 je divise par-

3 =22 youy=2x+3
-3 -3 =3 7 35
Finalement (E) Y 2
y=3x +3
|b) Pour résoudre graphiquement le systeme (E) je dois

représenter les deux droites d’équations réduites :
(d):y=—-x—2et(D):y= gx + 3 dans un repere (O; 1 ;J).
% (d)ry=-x—-2;Six=0alorsy=—-0—-2=-2
Six=—-2alorsy=—(-2)—2=2-2=0

La droite (d) passe par les deux points A(0, —2)et B(—2,0)
<> (D):y=§x+3;si5ix= 0a|orsy=§x0+3 =3

Les coordonnées du point d’intersection des deux

Si x=—3 alorsy=§><(—3)+3=—2+3=1

, droits sont:x = —3 ety = 1.
La droite (D) passe par les deux points A’(0,3)et B'(—3,1)

Le couple (—3; 1) est la solution unique du
systeme (E).
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Exercice2 : On considere le systeme (S) nombres réels.

Talamld.lTxaejwa?a%ﬁ wloll l3e

ax +by =2
1- Déterminonsaetb pour que le couple (1,1)soit la solution unique du systeme (S).
Correction : 20-bh=3 @
2- Sile couple (1,1) est la solution unique du systéme alors il devient : (S) (x=Tlety=1)

@,

% Résolution par la substitution a+b=2 (2]
D’apreés I'équation 9 ona= 2 —a,jeremplaceb par 2 — a dans I'équation o jetrouve 2a— (2 —a) =3, je

développe 2a — 2 + a = 3,je simplifie 3a = 3 + 2,je divise par 3 je trouve ? = gd’ou a= g .
2x3 5 _6-5 1

5 5 . 1
Ona:b=2—a, remplaceapar - alorsb=2—--==——--=——=-dou b=-.
3 3 3 3 3 3 3

Finalement pour que le couple (1,1) soit la solution unique du systéme (S) il faut que a = getb = é
% Résolution par la combinaison linéaire : 2a—b =3 o
Je multiplie I’équation 0 par (-2) le systéme (S) devient :(S) { g —2h =

—4
J’additionne les deux équations membre a membre :2a — b + (—2a) + (—2b) = 3?(—4), je réduis

—3b = —1,je divise par —3 je trouve b = § .Dans I'un des deux équations (9 par exemple )je remplace b par §

1 2x3 1 6-1 5 . 5
alorsa=2—-b=2—--=——--=—==-dolla=-
3 3 3 3 3 3

. . . . . . 5 1
Finalement pour que le couple (1,1) soit la solution unique du systéme (S) il faut que a = Eetb =3
Exercice3 : Résolvons les systemes suivants :

- — 2x% —y2 =1
(s0: 4 (V3 =2ty =2 oo

x+(V3+V2)y=+6 x?+y?=2
Correction : . ,
. { (V3++2) [(VB=V2)x +y =+2] ]edéveloppe:(SJ{ (V3 —V2Ox + (V34 V2)y =V2 (V3 +12)
o (Sl) x+(\/§+\/§>y:\/€ X+(\/§+\/§)y:\/€

; Impossible

- {x+(\/§+x/§)y=x/€+2
]e 51mp11f1e : X + (\/§+\/E)y _ \/g
Le systéme (S;) n"admet pas de solution car le méme terme : x + (\/§ + \/E)y est égale a la fois deux valeurs différentes

V6+2 et /6

R/

% Pour (S,) j’additionne les deux équations membre a membre : 2x? —y% + x? + y2 = 1 + 2 je simplifie :3x?> = 3 je
divise par 3 jetrouve :x2 = 1doux=+v1=1oux=—V/1=—lalorsx=1oux = —1
D’apreés 'équation 2 ona y? = 2 — x? alors :
v Six=1:y2=2-12=2-1=1alorsy? = 1 signifie -ou - alors les couples (1;1) et (1;-1) sont
des solutions du systeme (S,)
v Six=-1:y>=2—(-1)2=2—1 = lalorsy? = 1 signifie [l ou JIl alors les couples (-1 ;1) et
(-1 ;-1) sont des solutions du systéme (S,)
Finalement le systeme (S,) admet quatre solutions : (1,1), (1,-1), (-1,1)et (-1,-1).
Exercice 4:
Dans le plan menu d’un repére orthonormée (O,1,J),on considére les points des coordonnées suivantes :
A(4,-2),B(3,3) et C(0,—-3)
1- Montrons que y = 2x — 3 est I'’équation réduite de la droite (BC),puis déduirons que les point A,B et C ne sont pas
alignés.
2- Montrons que y = —5x + 18est I'’équation réduite de la droite (AB).

3- Montrons que les coordonnées du point H I'orthocentre du triangle ABC sont : H ( 3—70 ,_715)
Correction :
1-  B(3,3) et C(0; —3)E(BC) alors a = YE¥C€ = 3203 33 _ 84 2 alors (BC):y=2x+b
XB—XC 3—-0 3 3

B(3,3)€E(AB) alors yg = 2yg + b singifie 3 =2x3 +balors3—6 =bdoub =-3
Finalement I'équation réduite de (BC) est (BC):y = 2x — 3
Six=xp=4alorsy=2%Xx4—-3=8—-3=5+%*—2 =y, dolAg (BC) alors les points A, B et C ne sont pas alignés
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2-  A(4,-2) et B(3,3)€E(AB) alors a = YB— 372 2 5 alors (AB) y=-5x+b

B(3,3)€E(AB) alorsyg = —5yg + b smglﬂe 3 =—-5X 3 +b anrs 34+15=bdoub=18
Finalement I'équation réduite de (AB) est (AB):y = —5x + 18
3- Onsait que 'orthocentre est le point d’intersection des hauteurs du triangle alors les coordonnées de H vérifient

Talamid.ma: 3.093.0( g.o aliani oi alall 3o

les équations réduites des hauteurs du triangle ABC.
¢ L’équation réduite de (A) la hauteur issue de A.

v Ona(A)L (BC)alors2 xa=—1, jedivise par 2 je trouve a = 21 ‘ou (A):y = —X +b
V' A(4,-2)€E(A) alors y, = %XA + b signifie : —2 = _7 X 4 + balors —2 = —2 + b par suite =2 + 2 = b d’ou b=0
v’ L’équation réduite de(A) la hauteur issue de A est (A):y = _71x
¢ L’équation réduite de (A’) la hauteur issue de C.
v' (&) L (AB)alors —5 x a = —1, je divise par -5 je trouve a = id’ou Ay = %X +b
v C(0,-3)€(A’) alors yc = %xc + b signifie: —3 = % X 0+bdoub=—

-1
v L’équation réduite de (A’) la hauteur issue de Cest (A"):y = %x -3 =

YH TXH
« H(Xy, yu)E(4) signifie yg = _71XH et (Xg, yu)E(4') signifie yy = %xH — 3d’ou le systéme (S) { 1
YH = 5XH 3

N . . -1 -1 1 -1 1
Dans la deuxiéme équation Je remplace yy par — XH' 5 XH = Xy~ 3 alors — XH—;XH = -3
—1x5 1x2 —-3x10 . . . . P . . ..
s XH T o XH = e simplifie par 10 et je réduis :—5xy — 2xy = —30 par suite —7xy = —30,je divise par -7

je trouve que

Oy = g loroyy = S 0 2 1Bt
Yo = 5 XH Y= 5T T 57T Taxr 7
-15

Finalement les coordonnées du point H I'orthocentre du triangle ABC sont : H( g 'T)'

Exercice 5:
1- Trouvons deux nombres dont la somme est égale a 10273 et la différence est égale a 2589.
2- Le périmeétre d’un rectangle est 24 cm.Si on augmente la longueur de 2 cm et la largeur de 3cm I’aire augmentera
de 37 cm?.calculons les dimensions initiales de ce rectangle.

Correction :
2) %+ Conclusion :

% Choix des inconnues : Les dimensions initiales de ce rectangle sont : la longueur
v' Longueur : x est égale 7cm et la largeur est égale a5 cm
v\ largeur:y 1)
% Mise en systéeme : «* Choix des inconnues :
v Le périmeétre du rectangle : 2(x + y) = 24 je divisepar2: | v Le premier nombre : x

x+y=12 V' Le deuxiéme nombre : y
v Ll’aire durectangleest:x X y % Mise en systéme :
v" Lanouvelle aire :(x + 2)(y + 3) = xy + 37, je développe v' La somme des deux nombres : x + y = 10273

xy+3x+2y+6=xy+37je S|mpI|f|e _ v' Lladifférence des deux nombres : x — %/ = 2589
v D’ou le systéme (S) : {xB-l;c}-/l—_Z 2_ D’ou le systéme (S) : { X —y = 2589

y =231

+* La résolution du systeme : % Larésolution du systtme -~ x +y = 10273

D’apres I'équation o ty =12 — x ; je remplace y par Jadditionne les deux équations membre a membre :

12 — x dans I'équation @ : x+y+x+ (—y)=10273 + 2589Je simplifie :

3x + 2(12 — x) = 31, je développe : 2x = 12862, je divise par 2 je trouve que x = 6431

3x +24 —2x =31,jeréduis:x =7 Onay =10273 —x = 10273 — 6431 d’ou y = 3842

Ona:y=12—xalorsy=12—-7douy =5 % La verification :
% La verification : x +y = 6431+3842=10273
v’ Le périmetre :2(x +y) =2(7+5) =2x%x12 =24 X —y = 6431-3842=2589
v aire durectangleest:x Xy = 7 X 5 = 35cm? ++» Conclusion :
v' Lanouvelleaire:(x +2)(y+3)=(7+2)(5+3) =72 Deux nombres dont la somme est égale a 10273 et la
Or 72=35+37 alors la nouvelle aire est égale a I'ancienne aire différence est égale a 2589 sont: 6431 et 3842
plus 37
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