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Les fonctions primitives
Prof. Smail BOUGUERCH

Les fonctions primitives d’une fonction continue sur un intervalle:

Définition:

Soit f une fonction numérique définie sur un intervalle |
On dit que F est une fonction primitive de f sur I'intervalle |
Si les deux conditions suivantes sont vérifiées :

e [ est dérivable sur I'intervalle |

e (Yxel)F'(x)=f (x)

Propriétés:

Toute fonction continue sur un intervalle admet une
primitive sur cet intervalle

Soit T une fonction numérique définie sur un intervalle |

Si F est une fonction primitive de f sur I'intervalle |, alors
toutes les fonctions primitives de f sont définies sur
Iintervalle | comme suit:

x > FX)+k ; (keR)

Soit f une fonction numérique qui admet une fonction
primitive sur un intervalle |

Et soit X, un élément de | et Y, un réel quelconque de R

Il existe une unique fonction primitive F de f sur
I'intervalle | qui vérifie la condition initiale:

F(Xo) =Y

Les primitivesde f +g et kf :(k eR)

Propriété:

Soit f et g deux fonctions numériques définies sur un
intervalle | et k un réel
Si F et G sont deux primitives de f et g successivement
sur I'intervalle | alors :
e F +G est une fonction primitive def +g sur
I'intervalle |

e KkF est une fonction primitive de kf sur
I'intervalle |
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Tableau des primitives de quelques fonctions usuelles:

f(x)

F(x)

aeR

ax +k

X

1x2+k
2

1
x2

_—1+k
X

1

N3

2\/x_+k

x";(reQ —{-1})

r+l

X
r+1

+k

sinx

—cosXx +k

COSX

sinx +k

1+tan’x =—
cos’ X

tanx +k

In|x|+k

1
X
pX

e’ +k

Utilisation des formules de dérivée pour la détermination de quelques primitives:

f (x)

F(x)

u'(x)+v'(x)

ux)+v(x)+k

au'(x);(aeR)

au (x)

u'(x)xv(X)+u(x)xv'(x)

u(x)xv(x)+k

~V'(x)

[vo)

L+k

v(x)

u'(x)xv(x)—u(x)xv'(x)

[vo)T

m+k

v (x)

u'(x)

«/u(x)

2\Ju(x) +k

u'(x)x[u(x)] ;¢
reQ —-{-1)

[u (X)]H +k
r+1

m+k

u(x)

Inju (x)|+k

u'(x)e'™

etk

cos(ax +b) ; (a=0)

lsin(ax +b)+k
a

sin(ax +b) ;(a=0)

—Ecos(ax +b)+k
a
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