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�ا
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•  �����
������� ا����:ا��
  ���� ا
���م ا
#�"�� و ���� ا
� � ا

������ ا'داب •��

�� : و ا
���م ا)��
  ���� ا'داب و ���� ا
���م ا)

 

  
  

I. ت ا�������������
  ت�آ��: ا�

  1ت��ی�
�� أ�	� ��ر��� أ��اد ���	� ������ آ� ������� �
 ا�	������ت ا������  ���:  

1. 0 , 2 , 4 , 6 ,  8 ,  10   ,.............  
2. 6 , 3 , 0 , 3- ,  6 - ,  9- ,  12-,  .............  
3. 1 , 3 , 9 , 27 ,  81 , 243 ,  .............  

4. 1 , 
1

2
 , 

1

4
 , 

1

8
 , 

1

16
 , 

1

32
 , .............  

5. 1 , 2 , 4 , 9 ,  16 ,  32,  64, .............  

)0��1/ ا�	������ ا���دی�   :1م��ل )
0n n

u
≥

2:  ا�	�/�5 ����4�3 ا�3/ی�2 ا������  1
n

u n= −   n∀ ∈�  

��ه� ا8ول  • :��أ
0

u  

)أ��: ا��2ود ا8ر��� ا8و�; ��	������  • )
1n n

u
≥

 

•  :��أ
1n n

u u
+

−      n∀ ∈� 

  :ت*�ی(  .1
)1?<ل إن  )n n I

u
∈

 @?�?�������  إذا و�A ��د  ������� r C�2�      :
1n n

u u r
+

= +   
0

n n∀ ≥  

) ی�	; أس�س ا�	������ �r?@ ا���د ا�2? )
0

n n n
u

≥
  

)0��1/ ا�	������ ا���دی�    :    2ت��ی� )nu @/�5 آ������	2:  ا� 3
n

u n= +   n∀ ∈�               

1.  :��: أ
1n n

u u
+

−  

  ��ذا ���G�H ؟ .2

  : �0n/� ا�.� ا�*�م ��������� ��,��  .2

 I1إذا آ�( )nu �Jأس�س  ������ ������� r ه� ا8ول�� و
0

n
u �5ن  :( )

0
0n nu u n n r= + −  

 ����
       : I1إذا آ�( )
0

n n n
u

≥
 �Jأس�س  ������ ������� r �5ن  :( )n pu u n p r= + − �K�  

0
n n≥ و 

0
p n≥  

  :م���ع ح�ود م����*� �������� ح����2  .3

 
K��( )n n I
u

∈
������ �������     

LM1   
1 2n p p p n

S u u u u
+ +

= + + + ⋅⋅⋅ + C��   
0

n p n≥�  

 �Hی�� ( )1
2

n p

n

u u
S n p

+ 
= − +  

 
  

 ا�	O	<ع
1 2n p p p n

S u u u u
+ +

= + + + ⋅⋅⋅ ) ی�2<ي ��; + )1n p− + ��  
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     :  3ت��ی� 

1.  
K��( )nu �Jأس�س  ������ ������� 
1

2
r   و ��ه� ا8ول   =

0
1u =     

:   أ��: ا�	O	<ع ا����@ 
1 3 4 5 30

S u u u u= + + + ⋅⋅⋅+ 

2.  
K��( )nu �Jأس�س  ������ ������� 2r =   و ��ه� ا8ول   −
0

4u =     

:   أ��: ا�	O	<ع ا����@ 
2 7 8 9 25

S u u u u= + + + ⋅⋅⋅+            

)0��1/ ا�	������ ا���دی�   :4ت��ی� )
0n n

u
≥

:  ا�	�/�5 ����4�3 ا������ 
3

4
n

n
u

+
=        n∀ ∈�  

)�Q?2 أن  .1 )
0n n

u
≥

������   

��: ا�	O	<ع أ .2 :
1 2 3 6n

S u u u u= + + + ⋅⋅⋅ +  
II. ����# ت ا��������ا� 

)0��1/ ا�	������ ا���دی�  )
0n n

u
≥

2:  ا�	�/�5 ����4�3 ا�3/ی�2 ا������  3
n

n
u = ×   n∀ ∈�  

��ه� ا8ول  .1 :��أ
0

u  

2.  :��1nأ

n

u

u

+
      n∀ ∈� 

3. G�H��� ذا�� ? 

  :ت*�ی( .1
)1?<ل إن  )n n I

u
∈

 @?�?�:      �q C�2 ������� ه�Hس��  إذا و�A ��د 
1n n

u qu
+

=   
0

n n∀ ≥  

) ی�	; أس�س ا�	������ 2q?�?@ ا���د ا� )
0

n n n
u

≥
 

)0��1/ ا�	������ ا���دی�    :  5ت��ی� )nu @/�5 آ������	ا�           :
2

3
5

n

n
u

 
= × 

 
   n∀ ∈�   


 أن   ��( )nuه� ا8ول��   ������� ه�Hس�� و ��د أس�س�J و 

  : �0n/� ا�.� ا�*�م ��������� ��,�� .2

 I1إذا آ�( )nu �������   س���Hه �Jأس�سq  م��H� /�S ه� ا8ول��و
0

n
u 0:  �5ن

0

n n

n nu u q
−

=  
 ����
     : I1إذا آ�( )

0
n n n

u
≥

n:  �5ن   /�S���Hمqأس�س�J ه�Hس��   �������  m

n m
u u q

−
= �K�  

0
n n≥ و 

0
m n≥  

 :ه#����  م���ع ح�ود م����*� �������� .3

K�� 
( )n n I
u

∈
 �������  �Jس��  أس�س�Hهqم��H� /�S LM1   

1 2n p p p n
S u u u u

+ +
= + + + ⋅⋅⋅ +  

C�� 
0

n p n≥�  �Hی��:   

1qإذا آ�ن  •  : �5ن ≠
1

1

1

n p

n p

q
S u

p

− + −
=  

− 
  

1qإذا آ�ن  • ) : �5ن = )1n pS n p u= − + × 

   :6ت��ی�
)0��1/ ا�	������ ا���دی�  )

0n n
u

≥
:  ا�	�/�5 ����4�3 ا������ 

1
3

n n
u U

+
=     و×

0
2u =     n∀ ∈�  

)�Q?2 أن  .1 )
0n n

u
≥

   ه�Hس��

0/ �
 أ .2�nU ����� n 

: أ��: ا�	O	<ع  .3
1 2 3 6n

S u u u u= + + + ⋅⋅⋅+ 
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III.  )#0 ت م��������1ا�n nU aU b

+
= +  

)0��1/ ا�	������ ا���دی�  :م��ل  )nu ا������ ���A/ا�� �T����� �5/�	0:  ا�

1

1

2 3
n n

u

u u
+

=


= +
  

)أ��: ا��2ود ا8ر��� ا8و�; ��	������  )nu  

 هVW ا�	������ ��	; ������� �/U��A: مAح@� 

)0��1/ ا�	������ ا���دی�    :    7ت��ی� )nu �5/�	ا� �T�����            : 
1

1
8

3
n n

u u
+

= +n∀ ∈�  

: �Y1/ض أن  .1
0

12u =     :��أ
1

u  و   
2

u  و  
3

u  
: �Y1/ض أن  .2

0
3u =     :��أ

1
u  و   

2
u  و  

3
u  

)0��1/ ا�	������ ا��/���A :  8ت��ی� )nu @/�5 آ������	ا�   :
1

0

1

2

n
n

n

u
u

u

u

+


=

+
 =

n∀ ∈�  :��    أ
1

u  و   
2

u  و  
3

u  

)0��1/ ا�	������ ا���دی�  :   9ت��ی� )nu @/�5 آ������	1:             ا�

0

2
1

3

10

n n
u u

u

+


= +


 =

n
∗

∀ ∈�  

)و0��1/ ا�	������ ا���دی�  )nv @/�5 آ������	3:  ا�
n n

v u= −   n∀ ∈�  

1.  :��أ
0

v و   
1

vو   
2

v        

2.    :��1nأ

n

v

v

) و اس����0Z G�H ا�	������ + )nv 

أآ�:  .3
n

v �����  n  

4.   G�Hاس�
n

u ����� n  

5.  ����� :��:   ا�	O	<ع nأ
0 1 2 n

S v v v v= + + + ⋅⋅⋅+  

)0��1/ ا�	������ ا���دی�  :    10ت��ی� )nu @/�5 آ������	1:             ا�

0

2 2

2

n n
u u

u

+
= +


=

n∀ ∈�  

)و0��1/ ا�	������ ا���دی�  )nv @/�5 آ������	2:  ا�
n n

v u= +   n∀ ∈�  

1.  :��أ
0

v و   
1

v    

2.    :��1nأ

n

v

v

) و اس����0Z G�H ا�	������ + )nv  

أآ�:  .3
n

v �����  n  

4.   G�Hاس�
n

u ����� n 

y: أ1[\  @5���� ������ �	H]� ا�	��?�� ذو ا�	��د��  .5 x= د����	?�� ذو ا���	2:    و ا� 2y x= +    

)�_� ���1��0 ا��2ود ا�^	�� ا8و�; ��	������  .6 )nu  

)0��1/ ا�	������ ا���دی�   :    11ت��ی� )nu @/�5 آ������	5:  ا� 1
n

n
u = −   n∀ ∈�  

  
1.  :��أ

1
u  و   

2
u  و  

3
u  


 أن  .2�� :
1

5 4
n n

u u
+

= +    n∀ ∈�  

)0��1/ ا�	������ ا���دی�    :   12 ت��ی� )nu @/�5 آ������	2:  ا� 3 1
n

n
u = × −   n∀ ∈�  

1.  :��أ
1

u  و   
2

u  و  
3

u  


 أن � .2� :
1

3 2
n n

u u
+

= +    n∀ ∈�  

https://talamid.ma
https://talamid.ma


 


	: ا����ذ���
 ���
 

 

)0��1/ ا�	������ ا���دی�    :   13 ت��ی� )nu @/�5 آ������	1:             ا�

0

1
1

2

3

n nu u

u

+


= − +


 =

n∀ ∈�  

)و0��1/ ا�	������ ا���دی�  )n
v @/�5 آ������	ا�  :

2

3
n n

v u= −   n∀ ∈�  

1.  :��أ
0

v و   
1

v    


 أن  .2��( )n
v �Jس��  أس�س�Hه �������  :

1

2
−  

أآ�:  .3
n

v �����  n  

4.   G�Hاس�
n

u ����� n 

y: أ1[\  @5���� ������ �	H]� ا�	��?�� ذو ا�	��د��  .5 x= د����	?�� ذو ا���	2:    و ا� 2y x= +    

)�_� ���1��0 ا��2ود ا�^	�� ا8و�; ��	������  .6 )nu  

)0��1/ ا�	������ ا���دی�    :    14ت��ی� )nu @/�5 آ������	1:             ا�

0

1 1

2 2

3

n nu u

u

+


= −


 =

n∀ ∈�  

) و0��1/ ا�	������ ا���دی� )n
v @/�5 آ������	1:  ا�

n n
v u= +   n∀ ∈�  

1.  :��أ
1

u و   
2

u و   
0

v و   
1

v     


 أن  .2��( )n
v �Jس��  أس�س�Hه ������� 

1

2
 

أآ�:  .3
n

v �����  n  

4.   G�Hاس�
n

u ����� n 

5.  :��lim: أ
n

n
v

→+∞
lim   و   

n
n

u
→+∞

 

)0��1/ ا�	������ ا���دی�    :    15ت��ی� )nu @/�5 آ������	ا�             :
1

0

3
3

2

1

3

n n
u u

u

+


= +


 =


n∀ ∈�  

)و0��1/ ا�	������ ا���دی�  )n
v @/�5 آ������	ا�  :

3

4
n n

v u= +   n∀ ∈�  

1.  :��أ
1

u و   
2

u و   
0

v و   
1

v     


 أن  .2��( )n
v �Jس��  أس�س�Hه �������3  

أآ�:  .3
n

v �����  n  

:       اس�G�H أن  .4
13 3

3
12 4

n

n
u = × −     n∀ ∈�  

5.  :��lim: أ
n

n
v

→+∞
lim   و   

n
n

u
→+∞

 

)0��1/ ا�	������ ا���دی�    :    16ت��ی� )nu @/�5 آ������	1:             ا�

0

1
2

4

1

n nu u

u

+


= +


 = −

n∀ ∈�  

)و0��1/ ا�	������ ا���دی�  )n
v @/�5 آ������	ا�  :

8

3
n n

v u= −   n∀ ∈�  

1.  :��أ
0

v    و
1

v    
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 أن  .2��( )n
v �Jس��  أس�س�Hه �������  :

1

4
  

أآ�:  .3
n

v �����  n  

4.   G�Hاس�
n

u ����� n 

5.  :��lim: أ
n

n
v

→+∞
lim   و   

n
n

u
→+∞

 


 أن .6��                                         :
44 1

1
9 4

n  
= − −     

 
0 1 2 1n

v v v v
−

+ + + ⋅⋅⋅+ 


 أن .7��                                        :
8

3
n+ 

44 1
1

9 4

n  
= − −     

 
0 1 2 1n

u u u u
−

+ + + ⋅⋅⋅ + 
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