
Résumé du cours Fonctions Logarithmes 

Définition : 

La fonction Logarithme, est la fonction primitive de 
1

x
x

  sur l’intervalle 

 0; qui s’annule en 1. On note Ln ou bien Log. 

 
Propriété 1 : 

La fonction  lnx x est une fonction continue et dérivable sur l’intervalle

 0; . 

 
Propriété 2 : 

Pour tout a et b de  0;  et r  on a : 
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Propriété 3: 

                            ∀(�, �) ∈ ℝ∗
��

  

 �� (�) > �� (�) ⇔ � > � 

 � �(�) = � �(�) ⇔ � = � 

 ��(�) > 0 ⇔ � > 1 

 Pour tout r   :  ��(��) = � 

 ��(�) = � ⇔ � = �� 

Limites importantes : 

lim ln( )
x

x


   ; 
0

lim ln( )
x

x


   ; 
ln( )

lim 0
x

x

x
  ;

0
lim ln( ) 0
x

x x


   

0

ln( 1)
lim 1 ;
x

x

x




   1

ln( )
lim 1 ;

1x

x

x



 *

0

ln( )
lim ln( ) 0 ; lim 0   r

xx

x
x x r

x 


    

 Propriétés importantes : 

����(�) = +∞  ⇒    ��� ����(�)� = +∞   ; 

����(�) = −∞  ⇒    ��� ��|�(�)| = +∞ 

�
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La fonction ln est dérivable sur  0; , de fonction dérivée
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  , donc la fonction ln est continue et strictement croissante 
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Logarithme de base a (� ≠ � ��  � > �) 
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����(�) = 1 ����(1) = 0 
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Logarithme décimal 

(∀� > 0) ���(�) =
�� (�)

�� (10)
 

(∀��ℚ):   ���(10�) = � 
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