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)و ) ( )g x f x≥  


ل أ��� F��� !�-�ر�� �+�ا���* -�f   وg    : أن ��gو�3 f≥  

��� أ ���6 ��,

�#�: ا��ا�� أن  g  �3

�#�: ا��ا�� �
ق�f   :+	ℝ  

�����18:  *;��f  وg : ������� *������* ا��* ا���د���ا��ا��  

 ( )f x x=   و( ) 2g x x=  

    gDو   ��fDد   .1


�#�: ا��ا���*  .2 9O��
 �
���
 9+�
   gو  fأر 9 �� 

 gو  �Ffرن  .3

 )1ا�����:
fD = ℝ  و

gD = ℝ
 

��9 دوال ��ود���  

 

 

  
2( ( ) ( ) ( )2 1g x f x x x x x− = − = −   

��رس ا�1رة( )1x x−     :( )1 0x x− =  ����1 0x− 0xأو= =  

�� 9 �3ول ا�12رة :  

  
 ����[اذا���I :1ا� ] [ [, 0 1,x ∈ −∞ ∪ ��gن  ∞+ f≥  ������!


�#�: ا��ا�� g  �3

�#�: ا��ا�� �
ق�f :+	 ] ] [ [,0 1,−∞ ∪ +∞   

����]:اذا���2Iا� ]0,1x ��fن  ∋ g≥  ������! ا��ا�� :�#�
g  �3
�

I#� :�#�
f  :+	  ا��ا��[ ]0,1.  

ا�������* ������� :   gو  fا��ا���* ا���د���* �Fرن  :�����19

( ) 4 1g x x= )و     − ) 24f x x=   

�����+� �����,
 Pو�K� Q	وا  
 ا���اب :

fD = ℝ  و
gD = ℝ

 
��9 دوال ��ود���  

( ) ( ) ( )224 4 1 2 1 0f x g x x x x− = − + = − ≥  

 : .�
fو g≥  ������! ا��ا�� :�#�
f  �3

ق��  :�#�
  
 .ℝ	g   :+ا��ا��

 gو 
�#�: ا��ا��  fأدرس ا�
RC ا��7,� ���#�: ا��ا�� :�����20

  S��( ) 1

1
f x x

x
= +

+
)و   )g x x=  

} ا���اب : }1fD = − −ℝ  و
gD = ℝ

 
  

( ) ( ) 1 1

1 1
f x g x x x

x x
− = + − =

+ +
  

1��رس ا�1رة x +:  
 ����1xاذا���I :1ا� > ��fن  − g≥  ������!  


�#�: ا��ا�� f  �3

�#�: ا��ا�� �
ق�g   :+	] [1;− +∞.  

����1x:اذا���I 2ا� < ��gن  − f≥  ������!  

�#�: ا��ا�� f  �3
�I#� ا��ا�� :�#�
g   :+	] [; 1−∞ −.  

���,� ا��ا���* :�����21f   وg  :+	 *������ا�R : �������  

( ) 2 3 5f x x x= − )و     + ) 2 2 2g x x x= − + + 

  gو 
�#�: ا��ا��  fأدرس ا�
RC ا��7,� ���#�: ا��ا�� 

1  0  x  

1  1 -  
( )f x

  

  2  1  0  1 -  2 -  3 -  x  

9  4  1  0  1  4  9  
( )g x

  

3  2  1  0  1 -  2 -  3 -  x  

9  4  1  0  1  4  9  
( )g x

  

1  0  x  

1  1  
( )f x
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�ذ : 
	���� ����                                                                                                  5ص 
 

  
 
 
 
 

 ا���اب :
fD = ℝ  و

gD = ℝ
 

  

( ) ( ) ( )2 2 23 5 2 2 2 5 3f x g x x x x x x x− = − + − − + + = − +  

22��رس ا�1رة  5 3x x− +:  
2a 5b  و = = 3c  و− = 

( )22 4 5 4 2 3 25 24 1 0b ac∆= − = − − × × = − = >  

∆0!�� أن   ھ��:  3'ر�* ا�#�ود���'ه ���ن  ≺

1 2

b
x

a

− + و   =∆
2 2

b
x

a

− − ∆=  

1

5 1 6 3

2 2 4 2
x

+= = =
×

و   
2

5 1 4
1

2 2 4
x

−= = =
×

  

  
 ����3/2xاذا���I :1ا� 1xأو  ≤ ��fن  ≥ g≥   


�#�: ا��ا!������  ��f  �3

�#�: ا��ا�� �
ق�g  

:+	] ] 3
,1 ,

2
 −∞ ∪ +∞  

.  

����:اذا���I 2ا�
3

1
2

x≤ ��gن  ≥ f≥  ������! :�#�
  


f  �3ا��ا�� �I#� ا��ا�� :�#�
g   :+	3
1,

2
 
  

.  

�����22:  *;��f  وg   : ������� *������* ا��* ا���د���ا��ا��

( ) 1f x x= )و   + ) 2g x x=   

)��د :  )( ) ( )( )g f x g f x=○       و

( )( ) ( )( )f g x f g x=○   ؟ T�P� ذا�
  

)ا���اب:  ) ( ) ( )( ) ( ) ( )2 21 1 2 1g f x g f x g x x x x= = + = + = + +�  

( ) ( ) ( )( ) ( )2 2 1f g x f g x f x x= = = +�  

:T�P� g f f g≠� �  

�����23: *;��f  وg   : ������� *������* ا��* ا���د���ا��ا��

( ) 1f x x= − )و    + ) 3g x x x= )��د     − ) ( )g f x�  

)ا���اب:  ) ( ) ( )( ) ( ) ( ) ( )3
1 1 1g f x g f x g x x x= = − + = − + − − +�  

( ) ( ) ( ) ( )3 3 2 31 1 1 3 1 3 1 1g f x x x x x x x= − − − + = − × × + × × − + −�  

( ) ( ) 3 2 3 3 21 3 3 1 3 2g f x x x x x x x x= − + − + − = − + −�  

�����24: *;��f  وg ���* ا��* ا���د���ا��ا��  : ������� *���

( ) 1f x x= )و   − )g x x=   

gو gD  و ��fDد :  fD
� B79 أ�U( ) ( )g f x�   g fx D∀ ∈

�  

ا���اب : 
fD = ℝ  و{ } [ [/ 0 0,gD x x= ∈ ≥ = +∞ℝ  

( ){ }/g f f gD x x D fو x D= ∈ ∈ ∈
�

ℝ  

( ) [ [{ }/ 0,g fD x x fو x= ∈ ∈ ∈ +∞
�

ℝ ℝ  

[ [{ }/ 1 0,g fD x x =xو ∈ ∈ + ∈ +∞
�

ℝ ℝ  

{ } { }/ 1 / 1 0g f g fD x x D x x= ∈ ≥− ⇔ = ∈ + ≥
� �

ℝ ℝ  

[ [1;g fD = − +∞
�

  

( ) ( ) ( )( ) ( )1 1g f x g f x g x x= = − = −�  

�����25: *;��f  وg ���* ا��* ا���د���ا��ا��  : ������� *���

( ) 3f x x= )و   − ) 1g x x= +   

gو gD  و ��fDد :  fD
� B79 أ�U( ) ( )g f x�   g fx D∀ ∈

�  

fDا���اب :  = ℝ  
}و   } { } [ [/ 1 0 / 1 1,gD x x x x= ∈ + ≥ = ∈ ≥ − = − +∞ℝ ℝ  

( ){ }/g f f gD x x D fو x D= ∈ ∈ ∈
�

ℝ  

( ) [ [{ }/ 1,g fD x x fو x= ∈ ∈ ∈ +∞
�

ℝ ℝ  

[ [{ }/ 3 1,g fD x x= ∈ − ∈ − +∞
�

ℝ  

{ } { }/ 2 / 3 1g f g fD x x D x x= ∈ ≥ ⇔ = ∈ − ≥−
� �

ℝ ℝ  

[ [2;g fD = +∞
�

  

( ) ( ) ( )( ) ( )3 3 1 2g f x g f x g x x x= = − = − + = −�  

�����26:  *;��f  وg ��* ا��* ا���د���ا��ا��  : ������� *����

( ) 4 3f x x= )و   − ) 3 2g x x= − +   

  gو  f أدرس ر��!�   

)1أ���� :
 

fD = ℝ
 

��� دا�� ��ود���  

: *;��1x ∈ℝ
2xو   ∈ℝ  S�#!1 2x x<

  

1اذن :  24 4x x<  : 1اذن 24 3 4 3x x− < −  

)اذن :   ) ( )1 2f x f x<  

.�
�ا����  fا��ا�� و�:+	ℝ 
  

2(
gD = ℝ

 
��� دا�� ��ود���  

: *;��1x ∈ℝ  2وx ∈ℝ  S�#!
1 2x x<  

1اذن :  23 3x x− > 1اذن :  − 23 2 3 2x x− + > − اذن :  +
( ) ( )1 2g x g x>  

.�
   ℝ	>F��� :+�� gا��ا�� و

�����27: *;��f   : ������� �����ا��ا��  ا���د�� ا�( ) 22f x x=    

     ��fDد  )1


* ا������*  :  f أدرس ر��!�  )2 "� :+	 [ [و   ∞+;0] ];0−∞    

  ��د �3ول �=��ات )3  

)1أ���� :
 

fD = ℝ
 

��� دا�� ��ود���  

]ا����ل 	+: fر��!� ا��ا��أ) درا �  )2 [0;+∞:  

: *;��[ [1 0;x ∈ ]و  ∞+ [2 0;x ∈ +∞  S�#!
1 2x x<  

2اذن: 2
1 2x x<  .�
2و 2

1 22 2x x<   أي( ) ( )1 2f x f x<  

.�
�ا����  fا��ا�� و�:+	[ [0;+∞   

[ا����ل 	+: fر��!� ا��ا��ب) درا �  ];0−∞:  

: *;��] ]1 ;0x ∈ [و  ∞− ]2 ;0x ∈ −∞  S�#!
1 2x x<  

2اذن: 2
1 2x x>  .�
2و 2

1 22 2x x>   أي( ) ( )1 2f x f x>  

.�
[	+: ���>F�� fا��ا�� و ];0−∞   

 .f)��د �3ول �=��ات ا��ا��3
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�����28:*;��f  �-�-#ا� ��=��ا��ا�� ا���د�� �+x  �����ا� 

 : �������( ) 2f x x= +     


	� ����� ا��ا�� ��fDد )1��
f  

  fو��د �3ول �=��ات  fD	f  :+أدرس ر��!� ا��ا�� )2


��f  . 9Oأ�WX ا���M�" ا��,���� �+�ا�� )3 �
���
 9+�
 �� 

})1ا���اب : } { } [ [/ 2 0 / 2 2,fD x x x x= ∈ + ≥ = ∈ ≥ − = − +∞ℝ ℝ   

2(
 �: *;�[ [1 2;x ∈ − ]و  ∞+ [2 2;x ∈ − +∞  S�#!

1 2x x<  

اذن:
1 22 2x x+ < +  .�
و

1 22 2x x+ < )أي   + ) ( )1 2f x f x<  

.�
�ا����  fا��ا�� و�:+	[ [2;− +∞   

  
  
  
  
  
3(  
  
   

  
�����29:*;��f  �-�-#ا� ��=��ا��ا�� ا���د�� �+x  : ������� �����ا�  

   ( ) 31

2
f x x= −  


	� ����� ا��ا�� ��fDد )1��
f  

  fو  ��د �3ول �=��ات >F���fD��  ��YF	f  :+!�* أن ا��ا�� )2


��f . 9Oأ�WX ا���M�" ا��,���� �+�ا�� )3 �
���
 9+�
 �� 

 )1: ���ابا
fD = ℝدا�� ��ود�� ����  

2: *;��(1x ∈ℝ  2وx ∈ℝ  S�#!
1 2x x<  

3اذن: 3
1 2x x<  .�
3و 3

1 2

1 1

4 4
x x× < )أي   × ) ( )1 2f x f x<  

.�
�ا����  fا��ا�� و�:+	ℝ   
  
  
  
  
3(

  

  
  
  

  
  
  
  

7  2  0  1 -  2 -  x  

3  2  2
  

1  0  
( )f x

  

3  2  1  0  1 -  2 -  3 -  x  

6.5  2  1/4  0  -1/4  2 -  6.5  ( )f x  

« c’est en forgeant que l’on devient 
forgeron » dit un proverbe.  

c’est en s’entraînant 

régulièrement aux calculs et 

exercices que l’on devient un 

mathématicien  
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