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I .  الموافقة / قابلیة القسمة / القسمة الأقلیدیة    :                  ammarimaths                                           

  :nالموافقة بتردید 
   .nنعتبر عددا طبیعیا عیر منعدم 

 a و  b عددان صحیحان نسبیان؛ 
 b موافق للعدد aنقول أن العدد 

  k عدد صحیح  ، إذا وجدnبتردید 
  :بحیث

 a – b = k.n
a≡b[modulo] :  نكتب 

قابلة القسمة:
aو b عددان صحیحان؛ نقول أن  b 

؛ إذا  )b  مضاعف ل aأو  ( aیقسم 
  : بحیثqوفقط إذا وجد عدد صحیح 

b.qa

  :خاصیة القسمة الأقلیدیة
 ، aمھما یكن العدد الصحیح النسبي 

لصحیح الطبیعي ، ومھما یكن العدد ا
 ، یوجد عددان bغیر المنعدم، 

  : ، بحیث r  و qصحیحان وحیدان 
  br0و     r       b.q a

II.  خاصیات  قابلیة القسمة و الموافقة     :                  ammarimaths-bm                                             

:قابیلة القسمة

 
 
 
 

b/ab/a

.b.a/  ;  )Z),((/b   et   /a

ba/ab   et   /ba

/ca/cb   et   /ba

/bdac/dc   et   /ba

/aa

n

2












  

الموافقة:
 
 
 

 
 

















nd.bc.a

ndbca

ndc

nba

b-/ann.kbanba

III.  القاسم المشترك الأكبر والمضاعف المشترك الأصغر   :                            ammarimaths-bm     
:القاسم المشترك الأكبر

babapgdc:نرمز لھ   ),(d   

:یحقق القاسم المشترك الأكبر، الخاصیات التالیة
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:المضاعف المشترك الأصغر
:یحقق المضاعف المشترك الأصغر، الخاصیات التالیة
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خاصیة مشتركة:
bababaZba .)).((;),( 2 

IV . خاصیات/یما بینھا الأعداد الأولیة ف                              :  ammarimaths-bm

خاصیات أخرى: الأعداد الأولیة فیما بینھا:
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:  أولیان فیما بینھما إذا وفقط إذاكانa bنقول أن العدیین 
 pgcd (a,b)=1.

مبرھنة كوص:
  b) / (      1acet      a.b / cc 

V . خاصیات  / الأعداد الأولیة: ammarimaths-bm                                                                           

  
  : عددا أولیا، لدیناp  لیكن :خاصیات
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یكون عدد صحیح، عددا أولیا إذا وفقط إذا كان یقبل 

 1- و 1العددان   ...7، 5 ، 3، 2قاسمین موجبین بالضبط 
  .لیسا أولیان

  ...مجموعة الأعداد الأولیة مجموعة غیر منتھیة

I . أقلیدس خوارزمیة : ammarimaths-bm                                                                                                                  

: ، ونجدr1 على r0 ، نقسم r1 # 0إذا كان 
  .الخ

ذلك (بعد عدد محدود من العملیات نحصل على باقي منعدم 
) ھي متتالیة تناقصیة لأعداد صحیحةلأن متتالیة البواقي 

:  آخر باقي غیر منعدم ، یكون لدینا إذنrnلیكن   

pgcd(a,b)=pgcd(b,r0)=…= pgcd(rn-1 , rn)=rn

: ، بحیثb و a العددین الصحیحین الطبیعیین نعتبر
a >b

  :  ونجدbعلى العدد ) العدد الأكبر  (aنقسم العدد 
br 000 r0et                 b.qa          :)1(   
pgcg(a,b) = b ، فإن r0 = 0إذا كان 
  : ، ونجدr0 على b ، نقسم r0 # 0إذا كان 

brrr  01110 r0et                 .qb          :)2(   
  pgcd(a,b)=pgcd(b,r0)=r0 ، فإن r1=0إذا كان 

II .  تفكیك عدد صحیح الى جداء عوامل أولیة: ammarimaths-bm                                                                                

  صحیحة غیر αi  أولیة، والأعداد  piبحیث تكون الأعداد 
  .منعدمة

 ، یتفكك 1كل عدد صحیح طبیعي غیر منعدم ومخالف للعدد
  :بشكل وحید على شكل

n
npppn  .... 21

21

III .  مجموعة أصناف التكافؤ: ammarimaths-bm                                                                                            Z/n.Z

  Z/n.Z:  أصناف التكافؤ ةیرمز لمجموع
   1-n  ,   2-n,  ......  ,  3  ,  2  ,  1  ,  0  ./ ZnZ  

  :یعرف الجمع والضرب في ھذه المجموعة كما یلي











.. baba

baba

  
(Z/n.Z , + , x ) حلقة واحدیة تبادلیة، بصفة عامة غیر 

  .تكاملیة
. یكون جسما( Z/n.Z , + , x)  أولیا، فإن  nذا كان العدد إ

  1)n(        Z/n.Zdans  inversible  a  a  

  :علاقة التوافق
  b- /a. nnkbanba   

ھي علاقة تكافؤ في مجموعة الأعداد الصحیحة النسبیة، 
    :منسجمة مع قانوني الجمع و الضرب
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 ھو المجموعة  ،xصنف تكافؤ العدد الصحیح النسبي 
  :المعرفة كما یلي

  n  moduloxy   /x  Zy

IV.  نظمات العد: ammarimaths-bm                                                                                                                 Z/n.Z

:نكتب
....          :)1( (x)
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 في b ھي الكتابة المختصرة للعدد ونقول أن ھذه الكتابة

.2 عددا صحیحا أكبر من أو یساوي xلیكن 
  :  یمكن أن یكتب على الشكل bكل عدد صحیح 

  ....... 01
1

1 axaxaxab n
n

n
n  

  

https://talamid.ma
https://talamid.ma


  Première Bac Sm             Chapitre :13       Activité :1       samedi 28 juillet 2012               Page : 3/3

Arithmétique dans Z 
   Zالحسابیات في 

Citation : « La mathématique est la rêne de la science et l’Arithmétique est la rêne des mathématique »

  :بحیث   .xنظمة العد الذي أساسھ 
   1-n0,    ;   )n0,i(et         0  in aa  

V.  تحدید القاسم المشترك الأكبر والمصاعف المشترك الأصغر لعددین :ammarimaths-bm                                          
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:نجد . b و aالتفكیك الى جداء عوامل أولیة للعددینم 
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